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Rappresentazione di un piano nello spazio

Dato un piano 𝜋 e un vattore 𝑢(𝑙,𝑚, 𝑛) dello spazio cartesiano , il vettore è
parallelo a 𝜋 se può essere rappresentato con un segmento orientato
giacente su 𝜋

Un piano 𝜋 è individuato da un punto 𝑃0 𝑥0, 𝑦0, 𝑧0 e da due vettori non nulli
𝑢(𝑙, 𝑚, 𝑛) e 𝑢′ = (𝑙′, 𝑚′, 𝑛′) paralleli a 𝜋 e non paralleli tra loro

Se 𝑃(𝑥, 𝑦, 𝑧) appartiene a 𝜋 se e solo se i vettori 𝑃 − 𝑃0, 𝑢, 𝑢′ sono
complanari

Questa condizione può essere espressa nel seguente modo:
Esistono due numeri reali s e t tali che:

𝑃 − 𝑃0 = 𝑢𝑠 + 𝑢′𝑡

In forma scalare si ha:

൞

𝑥 = 𝑥0 + 𝑙𝑠 + 𝑙′𝑡

𝑦 = 𝑦0 +𝑚𝑠 +𝑚′𝑡

𝑧 = 𝑧0 + 𝑛𝑠 + 𝑛′𝑡



Rappresentazione di un piano nello spazio

Possiamo vedere come al variare dei parametri s e t, otteniamo le
coordinate 𝑥, 𝑦, 𝑧 di tutti i punti del piano 𝜋 , passante per il punto
𝑃0 𝑥0, 𝑦0, 𝑧0 e parallelo ai vettori 𝑢(𝑙,𝑚, 𝑛) e 𝑢′ = (𝑙′, 𝑚′, 𝑛′)



Rappresentazione di un piano nello spazio

Poiché il vettore 𝑢(𝑙,𝑚, 𝑛) dello spazio cartesiano è non nullo da una delle
equazioni possiamo ricavare s. Analogamente poiché il vettore 𝑢′ =
(𝑙′, 𝑚′, 𝑛′) è non nullo possiamo ricavare t.
Sostituendo nella restante equazione, si ottiene:

Riprendendo queste equazioni, dette equazioni parametriche del piano

൞

𝑥 = 𝑥0 + 𝑙𝑠 + 𝑙′𝑡

𝑦 = 𝑦0 +𝑚𝑠 +𝑚′𝑡

𝑧 = 𝑧0 + 𝑛𝑠 + 𝑛′𝑡

𝑎 𝑥 − 𝑥0 + 𝑏 𝑦 − 𝑦0 + 𝑐 𝑧 − 𝑧0 = 0

Dove
𝑎 = 𝑚𝑛′ −𝑚′𝑛
𝑏 = 𝑙′𝑛 − 𝑙𝑛′

𝑐 = 𝑙𝑚′ − 𝑙′𝑚
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